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1.* Es sei (Y}, t € la, b]) ein It6-Prozel und X, eine .%,-mefibare Zufallsgrofle. Beweisen
Sie, daf} gilt:

b b
/XadYS:Xa/ dY, = X,(Y, — Ya).

2.* Berechnen Sie die iterierten Ito-Integrale

[(f ). [ ([ ([ o))

3. Es seien f eine auf [a,b] definierte stetig differenzierbare Funktion und ¢ € [0, 1]
fest gewahlt. Man zeige, daf fiir jede Zerlegungsfolge II,, := (tén), e ,tﬁl},{) von |[a, b|
(dh.a=t{" <t < . <) =0,

lim A(IL,) = max{(t,g’fl N k=0,1,...,m, — 1} — 0) die Summen

mp—1

Z f (Wt£")+ﬁAt,(€")> <Wt§f+>1 B Wt]g")> (Atén) = tl(cn+)1 - t;’v‘n))
k=0

) konvergieren. Fiir ¢ = 0 ergibt sich das

im L?(IP)-Sinne gegen eine Zufallsgréfie T J(cﬁ
Ito-Integral I\ = [7 f(W,) dW..
Bestimmen Sie den Zusammenhang zwischen [}19) und [/ J(CO). Formulieren Sie die

[toformel fiir f(W;) unter Verwendung des Integrals ]}19).

1
Die Zufallsgrofe IJ(CQ) heifit Stratonovich-Integral von ¢t — f(W;) beziglich (W;).
Wodurch zeichnet es sich aus?



4.* Es seien g € £2(]0,00)) und

t 1 t
Yt::exp{/ ngWS——/ggds}, t>0.
0 2 /o

Man zeige, daf das Differenzial von (Y;) gegeben ist durch

d}/t:gt}/;dwfn tz()? %:1

5. Es seien € > 0 und f. die durch
| z], falls | z| > ¢,
fe(w) = 3 <5+ %) ,  falls|z| <e

definierte Funktion auf R, A bezeichne das Lebesguemafl auf IR. Man zeige:

(a) /f DA, g A (s <t W <€), 120

/ JL(W) L o) (Ws) AW, 90 im L*(IP) Sinne,

© lmoA({s<t: W <sh =

existiert im L?(IP)-Sinne und heifit die lokale Zeit des Wienerschen Prozesses bei
zur Zeit t,

¢
(d) |Wy :/ sgn(Ws) dWg + L. (Tanaka-Formel)
0



