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Ubungen zur Einfithrung in die Stochastik

Aufgabe 54. Seien X, X1, Xo, ... Zufallsvariable mit X,, = X und | X,| < Z, wobei Z eine
Zufallsvariable ist mit IE(Z) < oc.

Zeigen Sie, daf auch IE(X,,) — [E(Z).

(Hinweis: Sind die X, nichtnegativ, so kann man Aufg. 53 benutzen).

Aufgabe 55. Sei (X,)new eine Folge von unabhiingigen exponentialverteilten Zufallsvaria-
blen (IP(X,, > z) =€ fiir £ > 0) und Y,, = max(Xy,...,X,) —logn, n € IN.

Zeigen Sie, daf die Folge (Y,,)nen in Verteilung konvergiert und bestimmen Sie die Grenz-
verteilung. (4)

Aufgabe 56. Finden Sie eine Folge (X,,) von Zufallsvariablen auf einem geeigneten Wahr-
scheinlichkeitsraum, die in Wahrscheinlichkeit, aber nicht fast sicher konvergiert.
(Hinweis: Es geht mit Q = [0, 1], IP = X und Indikatorfunktionen von Intervallen.) (4)

Aufgabe 57. Sei (X,)new eine Folge von unabhéingigen Cauchyverteilten Zufallsvariablen
(Dichte: f(z) = 17752, ¢ € R) und ¥, = ; max(Xy,...,X,), n € N,

Zeigen Sie, daf} die Folge (Y,)new in Verteilung konvergiert und bestimmen Sie die Grenz-
verteilung.

(Hinweis: arctan z + arctan - = Z.) (4)
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