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Losungen der Aufgaben zu Abschnitt 6.3

/ /
1. 4. Durch Spaltenvertauschung entsteht A’ = <a/11 a/12> = <a12 a1 >;
91 Q929 a2 a21

/ / / / /
det A" = A11092 — Q12091 — Q12021 —0a11 A22 — —(a11a22—a12a21)
= —det A

5. Fiir A’ = (ﬁg; Z;i) ist det A’ = ()\ a11) a22 — a2 ()\ CL21) = )\ det A.

Dasselbe Ergebnis erhédlt man bei Vervielfachung der zweiten Spalte.
6. Durch Addieren des A\-fachen der ersten Spalte zur zweiten Spalte entsteht

die Matrix A’ = an aiz+Aan . Ihre Determinante ist
a1 a22+Aa21

det A" = a11 (a22+Xa21) — (a12+Aa11) a2

= a11622 + Aa11a21 — a12a21 — A@11a21 = @11022 — G12021
= det A.

2. det A =367, det B = —57

3. Es gibt zwei Moglichkeiten der Beweisfiithrung.
1. Die Matrix A-A entsteht, indem man zunéchst die erste Zeile von A mit
A\ multipliziert, es entsteht eine Matrix A’, dann die zweite Zeile von A’
mit A multipliziert, es entsteht A’ und schlielich die dritte Zeile von
A" mit \ multipliziert.
Wegen der Eigenschaft 5 in dem Kasten auf S. 252 gilt: det A’ =X det A,
det A” =Xdet A’ =)\?det A sowie det(A\-A)=Adet A” =\3det A.

2. Nach der Definition 6.9 ist
Aa11 Aai2 Aai3
det()\'A) = det | Aa21 a2 Aass
Aaz1 Aaz2 Aass
= Aa11 Aa22 Aa3z + Aai2 Aa23 Aas1 + Aai13 Aaz1 Aasz2
—Aa13 Aa22 Aaz1 — Aai2 Aa21 Aazz — Aai1 Aa23 Aaz2

= A det A.





