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Aufgabe 1 (4 Punkte)

Geben Sie den Definitionsbereich der folgenden reellwertigen Funktionen an:

(a) f(x, y) =

√
−y+x2
√
y

(b) f(x, y) = ln(y)√
x−y

(c) f(x, y) = ln(x+ y)

(d) f(x, y, z) = ln(x2+1)
yz .

Aufgabe 2 (6 Punkte)

Zeigen Sie nach Definition, dass die folgenden Grenzwerte gelten:

(a)

lim
(x,y)→(0,0)

y3

x2 + y2
= 0,

(b)

lim
(x,y)→(0,0)

x2y − xy

x2 − x
= 0.

Aufgabe 3 (4 Punkte)

Sei f : R2 \A→ R, wobei A := {(x, y) | x ≤ −1} ∪ {(x, 0)} definiert durch

f(x, y) =
x ln(1 + x3)

y(x2 + y2)
.

Existiert lim(x,y)→(0,0) f(x, y)? Begründen Sie Ihre Antwort.

Bitte wenden!
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Aufgabe 4 (6 Punkte)

Zeigen Sie, dass die Funktion f : R2 → R definiert durch

f(x, y) =

{
2x2 + y2 − 1, für x2 + y2 > 1

x2 ansonsten

stetig ist.
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